تمارين محلولة: :الجداء السلمي في 
المستوى : الأولى باك TT‏ 


تمرين1: نعتبر المتجهات 

2+ 1= ۷و /-22- بو 3+ 5= ب 

أحسب الجداءات السلمية التالية : AW gv‏ 
الجواب : 0 0= )1 
7= (1-(<5+3xلvıw=2‏ و uw =1x5+3x2=11‏ 
تمرين2: حدد قيمة العدد الحقيقي م" لكي تكون 


دن و انز و UW‏ 


)2 +12 ح uv‏ ادن 700 


المتجهتان (,+1-:3) u‏ و (1:5,-2) م متعامدتين 
الجواب : ١‏ | ى يعني 0= نرم يعني 0- (ر,+1-)«5+ (,,,-3)2 
0= 6-3-5+5 يعني 2+10 يعني 1- - ب 

: 


تمرين3: حدد قيمة العدد الحقيقي 77 لكي تكون 
المتجهتان (2:,+1-)/ و 1 متعامدتين 
2 

الجواب: رل / يعني 0 - 0 يعني مده ب زسبب] 
-1+ تس ,2 m+‏ +2 يعني 0= [1- "3+ 17ب 
يعني 1-0+,2-2, نحسب مميز المعادلة ونجد : 
4-5 ومنه للمعادلة حلين هما : 3+1/5 _ 0 و كله-3_ 

ان 2 
تمرين4: نعتبر في المستوى النقط التالية : 
(1:3-)4 (كل:8)3 و(3-:0)2 والمتجهة [2-:5/.)» 
1)أحسب 4€ و |0 2)أحسب : 48-08 
3( مادا 5 تنك باذ بة 1 | 3 ABC‏ 
الأجوبة 
9+26-45/- 0 2+1 - ا 
3= ول = 4+ كل. = (2-) + كل | 7 
2 (1(:5-3-)-3) 48 يعني (3- كل.به) قم 
C6 )3-2; 5 +3(‏ يعني (3+ كل.:1) 68 
AB‘CB =1x4+ (N5 -3)(N/5 +3) = +))5( -* (=0‏ 
3)نستنتج أن المثلث 48٥‏ قائم الزاوية في 8 


تمرين5: نعتبر في المستوى النقط التالية : (3:2) ۸ )3:0 B‏ 
7 


2 


و(4-:1-) © و هدام و (1-:2)1 

1)بين أن المثلث 8B‏ 4 قائم الزاوية في النقطة ع 

2)بين أن الرباعي 807 معين 

(يكفي أن نبين أن 4807 متوازي الأضلاع وضلعين متتابعين 
متقايسين 0 نبين أن القطرين متعامدين) 

الاجوبة: 1) يكفي أن نبين أن 58 ر 5م أي نبين أن :0= قط طم 


ص 1 


(1 


8(2: و‎ AE)-2;-3( 
أي فهرم قائم‎ AE | E8 ومنه‎ AE‘EB=3-3 =0 
الزاوية في النقطة ع‎ 
متوازي الأضلاع وضلعين‎ 4 8٤2 طريقة1: نبين أن‎ 2 
AB = 5€ : لدينا : )2-;2- )5€ و ):2 اذن‎ 

7 0 


ومنه : 4807 متوازي الأضلاع 


. . 2 
ولدينا كذلك : | - 4+ | = (1-1)+ )= 
4 4 
و =6 = م اذن: 80 = 48 ومنه : (8)007 ۸ معين 
4 4 


طريقة2: نبين أن القطرين متعامدين 

لدينا : (6-;4-) 40 و BD)3:-2(‏ 

اذن : 0= 12+12-= 46.87 

ومنه : 87 1 46 وبالتالي: 87م معين 

تمرين6: نعتبر في المستوى المتجهي المتجهتين التاليتين : 
u)-1;-1(‏ و (2:0-)م 

1)أحسب : :]مه و sin (u)‏ 


2)استنتج قياسا للزاوية الموجهة ) 


E" 
هاه‎ RR - بس ب‎ 
2 2 O e+ xX + 
[ 2 
in (iv) = 2 )نم‎ = 
٠ 2<2 2 1 .2 
ینا وہہ = = ( )وہ د( كك ہن كوه = ( ہن‎ 
2 4 4 2 
5:5 ومنه 7_ هو قياس للزاوية الموجهة‎ 
4 
: تمرين7:نعتبر في المستوى النقط التالية‎ 
C (1;3) ه‎ 8 (1:1) 3 A (3;3) 
sin (48:4€ | و‎ cos(48:4€ | : 1)احسب‎ 
e 2)استنتج قياسا للزاوية الموجهة‎ 
cos 2 46| - : الاجوبة‎ 


a Ma ود نوا‎ E + 3 + 


AB. 400-4 : ومنه‎ AC(-2,0) و‎ AB(-2,-2) 


الأستاذ : عثماني نجيب 


2 0 4 4 _ 1 2 
os 48:4) = lx] exî 22x2 2 2 
ود ر‎ 

sin )28:46 | - 0‏ ي ج 2 =)48:4€( sin‏ 
2)لدينا ووی 2ك =( :0)48 


و ك ن = مء = - - (18:16) in‏ 
4 4 2 

م 5 1 5 ا کے 

ومنه لجعو قياس للزاوية الموجهة ۸٣‏ ;۸8 

تمرين8:نعتبر في المستوى النقط التالية : 

C(-2;-1) s B(0;5) 4)4:1( 

1)أحسب المسافات: ۸8 و46 و BC‏ 

ثم استنتج طبيعة المثلث ۸8٣‏ 

AB» AC : 2)أحسب‎ 

cos ( BAC ) - - : 3)استنتج ان‎ 


5/. 
4) أحسب [246: )من و استنتج أن : = sin (BAC)‏ 
الأجوبة: 


1) 4/2 = 7/32 = (4) + )4- 2 يد (xg -x,) +g‏ - قم 


40-20/. - 4+36/ - '(2)-+ 6ه)/,- 3 -مر)+ AC=/(x,-x,)‏ 
Ys) - 02 ˆ - /4+36 -./40 20‏ - )+ (د- 2 )/-80 


ومنه : )5 = AC‏ 8 00 متساوي ان 
2 (4,4)هم و (460)6-2 ومنه : 40-24-8-16/.ه4 


3( 0 2 2 ا 16 AB. AC‏ = )4€ )كمه 
[48x4 Ad ` 32< 40 4 2<2N10 0‏ 
deı(A:7€)= || 2 (4‏ 
E.‏ 

E 

4 05 0 
0 - |46 ]زهج == 60 sin (48:4€) = o‏ 
تمرين9:أعط متجهة منظميه على المستقيم («) في كل حالة من 
الحالات التالية ٠‏ 


-1=0 )2 (D):x -2y +5=0 )1 
(D):2y -3=0 3 

الأجوبة : متجهة منظمية على المستقيم 0= + برط + به (2) 
هي : (7)0:5 

-2y +5-0 )1‏ ×:(() (7)2:1 متجهة منظميه على (7) 

2 2-3-0 +0:(مص) (2:0-)7, متجهة منظميه على (7) 
3 1-0-مرو جما : (م) (7)0:1 متجهة منظميه على (7) 
تمرين10:حدد معادلة المستقيم (7) المار من النقطة (1:2) 4 و 
(3-:2) م متجهة منظميه عليه 


الجواب: (هناك طريقتين يمكن استعمالهما) 
طريقة1: («)ء(رع) AM-n - 0 + AM 1 + M‏ 


(D):x 


ص 2 


لدينا n )2;-3( 8 AM (x-1,y-2)‏ 
ج 0-(2-)3-(1-)2 + (D)/2x-3y+4=0‏ 
طريقة2: نعلم أن معادلة مستقيم تكتب على الشكل : 
n(a;b) 3 (D)/lax+by+c=0‏ متجهة منظميه عليه 

نعلم أن : (3-;2) ” متجهة منظميه على («) 

اذن: 3- -م:2 = ومنه المعادلة تصبح : 0 دع +:ر7(/2-3) 
ونعلم أن : (2) >(4)1:2 اذن احداثياته تحقق المعادلة يعني : 
و-ع+21-32 يعني 4= ومنه : 4-0 +برة-2 /(2) 
تمرين11:نعتبر في المستوى النقط التالية : 

©)0:4( و‎ B(-2:3)  4(1:2) 

1. حدد معادلة المستقيم (7) واسط القطعة [AB]‏ 

2 حدد معادلة )۸( ارتفاع المثلثن عجوم و المار من النقطة ۸ 
الجواب: 1) واسط القطعة [48م] هو مستقيم عمودي 

على (48)ويمر من 7 منتصف القطعة |۸8 | 

نعلم أن معادلة مستقيم تكتب على الشكل : 

0= + برط )((/x+‏ د (4,5) 48 متجهة منظميه على (D)‏ 
ولدينا : (3,1-) 8م متجهة منظميه على (2)اذن : 1= ط;3-=1 
ومنه المعادلة تصبح : (D)/-3x+y+c=0‏ 

ونعلم أن : (7) ع 7 علينا أولا حساب احداثيات 1 


ولخو وة | يعني 3 3( 

(م)ع7اذن احداثيات / تحقق المعادلة يعني : 

کہا ل وھد ومنه : 4=0-ر+3x-/(D)‏ 
2 22 

2) (۸) ارتفاع المثلث ج4 و المار من النقطة ۸ 

يعني (۸) عمودي على على (80) ويمر من ۸ 

منه : (80)2,1 متجهة منظميه على (۸) 

نعلم أن معادلة مستقيم تكتب على الشكل : 

(۸) متجهة منظميه على‎ BC (a,b) د‎ (D)/ax+by+c=0 

اذن : 1= ط2 = ي ومنه المعادلة تصبح : (A)/2x+y+c=0‏ 

ونعلم أن : (4) ع4 اذن احداثيات 4 تحقق المعادلة يعني : 

0 -ع +2 +221 جه 4 دن ومنة : 0= 4- ر +22 / إلى ) 

تمرين12:نعتبر في المستوى النقط التالية : 

C (3;5) و‎ B(-2;0) و‎ A4 )1:1( 

1. حدد معادلة المستقيم ((7) واسط القطعة [ 40] 

2. حدد معادلة )۸( ارتفاع المثلث عع 4 و المار من النقطة ٣‏ 

الجواب: 1) واسط القطعة [ ٣‏ 4] هو مستقيم عمودي 

على (40)ويمر من 7 منتصف القطعة [40] 

نعلم أن معادلة مستقيم تكتب على الشكل : 

)(( متجهة منظميه على‎ AC(a,b) 3 (D)lax+by+c=0 

ولدينا : (40)2,4 متجهة منظميه على (م)اذن : 4= ط;2=ه 

ومنه المعادلة تصبح : 0-ع + ر2(/2+4) 

ونعلم أن : (7) ع / علينا أولا حساب احداثيات 1 


الأستاذ ٠‏ عثماني نجيب 


| عل عا و )ر يعني (1)2,3 
7 3 


: اذن احداثيات 7 تحقق المعادلة يعني‎ 7 € )D( 

0 -دع+43 +222 جه c=-16‏ 

ومنة : 4-16-0 +22 /(2) 

2 (۸) ارتفاع المثلث ءج و المار من النقطة ٣‏ 

يعني (۸) عمودي على على (48م) ويمر من ٣)‏ 

منه : (1-,3-) ۸8 متجهة منظميه على (۸) 

نعلم أن معادلة مستقيم تكتب على الشكل : 
(D)lax+by+c=0‏ د AB(a,b)‏ متجهة منظميه على )۸( 
اذن : 1-= ط;3-- ي ومنه المعادلة تصبح : 0= + ر -×3-/(۸) 
ونعلم أن : (۸) ع2 اذن احداثيات ٣‏ تحقق المعادلة يعني : 
0=-+9-5- ج 14=. ومنة : 0= 14+ بر )۸)/-3×x-‏ 
تمرين13 :نعتبر في المستوى المستقيمين : 
)D(:2x+3y-1=0‏ و 0= 4+ (D): 2-y‏ 

هل (() و (() متعامدين ؟ 

الجواب: (2:3) 7 متجهة منظميه على (7) 


1 16 م متجهة منظميه على (/7) 


e = 2»7+3»)-1( -3-3-0‏ ومنه ا ۸ 


وبالتالي : (/2) ١‏ (ظ) 
تمرين0+2-0:14-: : ((7) و 


عن المستقيم [10) 
الجواب: 22 _!- 1 احا _ ا خف 
لوي 2 1-) 4 و المستقيم ((7) 


الذي معادلته : 0 = 23-3 + 

1)أحسب مسافة النقطة 4 عن المستقيم (2) 

2)حدد زوج إحداثيتي النقطة 7 المسقط العمودي للنقطة قلي 
المستقيم (5) 


الجواب: 1) 5ر _ 105 10 10 0 _ 3-م1-6| a‏ 


: 
2( نحدد أولا معادلة 52006 ---- 

(2,1-)» متجهة موجهة ل زم) +2y-3=0‏ × 

اذن (2,1-), منظميه على (صرم)اذن: 0= +٥‏ ر1+×2-/(۸41) 
ولدينا (كهم)ءعم اذن : 0-ع+3-(1-)«(2-_) يعني 0-1 
ومنه : (AH )/-2x+1y+1=0‏ 

77 هي نقطة تقاطع (۸7)و (7) اذن احداثيات 77 هي حلول 


النظمة : 

TE‏ ود 

1=0+ر+2x|‏ [1-- تو جورت 

2x+4y =6‏ الاد ا 

ونجد : ب ونجمع المعادلتين ونجد : 3= 2y‏ +× 
2×x+y=-1‏ 


(4)1:4 حدد مسافة النقطة ۸ 


ج 6-1-< +22 - 4 +2 ج ذ - برذ جه 1 - نر 

ومنه : 20-3 + جه 2-3 + جه 1- بر ومنه (1:1) 17 
تمرين16 :نعتبر في المستوى النقطتين : (3-:1-) 4 و (3:2) 8 
1)حدد معادلة للمستقيم ( 8 ۸) 

2)أحسب مسافة النقطة 0 عن المستقيم (م.م) 

3)استنتج مساحة المثلث 8 0۸ 

4)حدد زوج إحداثيتي النقطة 77 المسقط العمودي للنقطة 0 على 
المستقيم (8م) 

أجوبة :1) نحدد أولا معادلة ديكارتية للمستقيم (48) : 
(48)4.5 متجهة موجهة ل (48) (4,م)48م اذن: 

4 ح (:5 - و 

ومنة : 0 -ع + رyر4-×۸8(/5(‏ 

ولدينا (هم) ع4 اذن : 0-<م+(3-)«4-(1-)2اديعني 7-=ء 
ومنه : 5-4-7-0 /(48) 

2 لدينا (0)0,0 اذن : 


510-40-7 
1 _ كه لد 5 اسسكهت op‏ 
41 41 41 (4-) + 5 
3 لدينا برم- ززهم)بم)ن اذن : 
7 نلك 7ب )5( كر 4BXOH‏ , 
2 41ہ 2 41ل 2 1 - 


لدينا (4,5) ۸8 متجهة منظمية على (027) 

اذن: 0د + ترك +4 /(072) و 

ولدينا (07)ع0 اذن : 0=ء+4×0+5×0يعني 0-0 
ومنه : 0= (OH )/4x+5y‏ 


77 هي نقطة تقاطع (027)و (۸8) اذن احداثيات 77 هي حلول 


اله[ . 
|4x<+5y =0‏ . . ا 1 3 ال 3 
نستعمل طريقة المحددات لحل هذه النظمة : 
7= 51-4 
ا د 5 4 
محددة النظمة (1) هي: 0 ج 41- - A=‏ 
4- 5 
و منه النظمة تقبل حلا وحيدا:هو 35 © 2 عه ا 
41 41- 41- 


41 41 ۸ 
تمرين17: حدد معادلة ديكارتية للدائرة ( 0) التي مركزها 
(3-:1-) ۸ وشعاعها 2/, - 
الجواب : 2(2/) -3(2+مر)+:((1-)-+١)‏ (©) 

يمكننا الاكتفاء بهذه الكتابة 
أو النشر فنجد : 0 = 8+ 6y‏ +2 + 2 +12 (م) 
تمرين18:حدد معادلة ديكارتية للدائرة (0) التي مركزها 
(2:1-)۵ وتمر من النقطة (4)1:4 


الجواب : شعاع هذه الدائرة هو : 0۸ =۸ وشعاعها : 6 عه- a +b‏ م 
5 2 سح 2 157 5 2 ١‏ 

R = (A = (x, e +(74 Ja) = 53 a‏ 2( 0 -ع:2 -6:8-- نو 

ومنه معادلة الدائرة هي: 2( = (C ) (x-(-2((2+ (y-1‏ 
يمكننا الاكتفاء بهذه الكتابة 

أو النشر فنجد : 13=0-2y-×2+4ر‏ +22 ( °( 


نحسب : 0 = 4-40 + 36= (10) × 22-4 +6(2-) = a +b” -4c‏ 
ومنه: (£ ) هي عبارة عن النقطة : 0B;-1(‏ 
a=-4:b=0;c=5 (3‏ 


وتكتب على الشكل :0= +رط+ + ”+ ر نحسب : 0 > 4-=16-20= 4- a” +b”‏ 
تمرين19:حدد معادلة ديكارتية للدائرة ) (C‏ ومنه: (2) هي المجموعة الفارغة 
التي أحد أقطارها [ 48] حيث (1:3) 4 و (1:1-) 8 تمرين23:حدد طبيعة (28) مجموعة النقط (2:1) 14 من 
۾ * و AB‏ 5 مړ م 11 
الجواب الجواب : شعاع هذه الدائرة هو : المستوى التي ا ا (E):‏ 
22-5 قاد 4+4 _ )=+ (x)‏ _ 48م الجواب ّ - 3:0 - :5 - م 
2 2 2 
مركز الدائرة ( )٤‏ هو :منتصف القطعة [ 8 ۸] KSEE‏ 25+9-22=12>0=| ل جف زه )جع مه ترب ثم 
ي : | ع22 ,ع | ريني (2.ه) ومنه : () دائرة مركزها رت ګت ۾ اي : ود, 3ه 
ومنه معادلة الدائرة هي : 2[2/.) -2(2-مر)+:0(2-م) 9 واشفاعها + و 23 خالا 4 2 لام 
4 ات 2 2 75 5 1 ١ N‏ 
(cC) x+y? 4y 2 E‏ تمرين24:حدد طبيعة (م) مجموعة النقط (ر:») 1 من اله ى 
تمرين20:حدد تمثيلا بارا متريا للدائرة ( Im )٤‏ 
التي مركزها (2-;۵)1 وشعاعها 2= ۸ 1. 1=0- (E) x+y‏ 
ب 2. y7 -2×x-6y+6=0‏ +2 
الجواب : تمثيل بارا متري للدائرة ( ©) هو : ا 0 0 عم 2 
. 7/00 عدم -ع4- 2ب دمع E)‏ 
66 1/2 +1 دعر ناد امه 2 5 3 
6 (@ ع6) بارا متري حقيقي 4 (E) x2+y2+8y+12=0‏ 
2/2060 +2 = 1 07 
5 21 0 0 | الت ت الاجوبة : 1) 2-1=0ر + 7× ج 1= 2+ مر 
ين[ :حدد مجموعة النة ن المستوى التي تحقق yT‏ : 
5 ر لے E‏ 20 ومنه : (ع) دائرة مركزها (0)0:0 وشعاعها : 1= ۸ 
2 = = — 2 = وه - آذ 2 
y+ 2-2-1+6=0 2+ 2-2-6746 0 a 0527‏ 2-2 +2-2+1 
2 2-4[ 12 
sin 0‏ .+1= بر ج (3(”=4=)2-ر)+1(2-×) 
EE E‏ ' هأ .5١‏ شعا ° 9 
الجواب : 3-089 ×x-3= 30080  |x=3+/‏ ومنه : (ع) دائرة مركزها (2)1;3) وشعاعها : 2= ۸ 
© ف اتن 7 O‏ لحت 3) -4-2y+71=0‏ + 2ھ £2-4x+4+¥72-2<y+1-1-4+71=0‏ 


ج 2= 1(2-ر)+2(2-x)‏ 
ومنه : (ع) هي المجموعة الفارغة 
4 12-0سبرة ضر عرج 42-42-12-0 (x-0)2+ +2 x4 <y‏ 


(x-3) +(y-1) = (N3 c00) ت (0منوتم)+‎ 
(x-3) + (y-1) = 3)00) + (sin 0) ( ت‎ 
كت “ذلك ادر 3ا‎ 

ومنه : مجمو عة النقط (ر:») ۷ هي الدائرة ) (C‏ 
التي مركزها (3:1) 22 وشعاعها 1/3 = ۸ 


ج (x-0(2+)y+4(2=4=)2(‏ 
ومنه : (£) دائرة مركزها (4-;۵)0 وشعاعها : 2= ۸ 
تمرين25:حل مبيانيا المتراجحتين التاليتين 


تمرين22:حدد طبيعة ( £) مجموعة النقط ( ر;x)‏ 1/4 من 1 < y-4‏ 4+ 2-2 جمر 0(2 x2 + y2-1>‏ 

المستوى التي تحقق: الاجوبة : 1) 

2-2x+1-1+ 2 + 4» 4-4-4 >) 2ص‎ + 2 -2x+4y-4>0 (E): x2?+y2—-x +3y -4 -1 
(x-12+)ر+2(2>9=)3( ج‎ (E): x2+y2-6x +2y +10=0(2 

(E): x?+y2-4x +5=0G‏ ومنه : (2) هو داخل الدائرة التي مركزها (2-:;)۵ وشعاعها 
الأجوبة :1( R=3 a=-1;b=3;c=—4‏ 


a^ +b” -4c = )-1(2+32-4«“)-4( =1+9 +16 = 26 < 0 : نحسب‎ 


ومنه : (E)‏ دائرة مركز ها o‏ ا o‏ 
7 2 
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2) 2-4<0 ترج 4< 2و + ترج 2< (x-0)2 +) y-0)‏ 
ومنه : () هو خارج الدائرة التي مركزها (0)0:0 وشعاعها : 
R=2‏ 


تمرين26:حل مبيانيا النظمة التالية: . 

y2—-1 >0‏ دغر 
0< 12-42-12 3 
الجواب : 
أ( 4-12>0- 2+72+ 2-12>0و 4ج بيره- تر 
ج (x-2(2+)y-0(2>16=)4(‏ 
وهذا يعني داخل الدائرة التي مركزها (2)2:0 وشعاعها : 4= ۸ 
ب) 2-1<0و + رج 1< تر + ترج (x-0(2+)y-0(2<12‏ 
يعني خارج الدائرة التي مركزها (0)0:0 وشعاعها : 1= ۸ 
مجموعة حلول النظمة (£) هي أزواج احداثيات نقط المستوى التي 
تنتمي الى تقاطع داخل الدائرة التي مركزها (2©2)2:0 وشعاعها : 
4 - م و خارج الدائرة التي مركزها (0)0:0 وشعاعها : 1= 
فين ار ال ا 


تمرين27: أدرس الوضع النسبي للدائرة ( )التي مركزها 

(1:2)© وشعاعها 2 = ۸ مع المستقيم ( (7) الذي معادلته : 

(D): x+y +2 - 0 

الجواب: نحسب ((4)42,)2 ونقارنها مع شعاع الدائرة 
2 اذا _ |1+2+2 


d(2.(P))= 3 , >R=2 
ومقه + ا‎ 
5 ص‎ 


0 
N 


تمرين28: نعتبر الدائرة( )٤‏ التي مركزها 

(40)1:2 وشعاعها 2 = ۸ و المستقيم ( () الذي معادلته : 

(D): x -y +2- 0 

1)بين أن المستقيم (7) يقطع الدائرة (م) في نقطتين مختلفتين 

2) حدد احداثیات ا الدائرة (ع ) و المستقيم (D)‏ 

الجواب : 1)نحسب ((ص),©) 04 اا الدائرة 
2/. (2+2-] 


0) ((ط),2‎ = = <R=2 


۳+) 2 

ومنه : المستقيم (ر ) يقطع الدائرة ( ع) في نقطتين مختلفتين 
2)معادلة الدائرة هي : [2)- (x-1)2+( y-2‏ 
نكل اذخ النكلمة القالية: : 
e‏ ب 

(2()x-y+2=0 
: جه ر = 2+ »نعوض في المعادلة (1) ر =2+ ر فنجد‎ )2( 
):-1(2+ )×(2 = 4: يعني‎ )1(!)2-1(2+)2+2-2(2-)2(' 


يعني :4 = 2× +1+ ×x2-2×‏ يعني : 0 = 3-×2×2-2 
نحسب مميز المعادلة فنجد: 28 - ۸ ومنه للمعادلة حلين هما : 


1-7 و‎ eT : و 2-27„ . يعني‎ 5 ENT 


4 1 4 7 _: 7 = وا 
كلك e dS E‏ 
2 
e‏ 7 599 
: . -2 ل - 
7 2 
اذا كانت 1-0/7- , نعوض في ر = 2+ 
2 
فنجد : 7لا-5 ےو 1-۷7 
2 2 
ومه نقطتا التقاطع هما : N NT‏ و E aL‏ 
9 2 2 2° 
5 
A‏ 


الأستاذ : عثماني نجيب 


تمرين29:نعتبر للدائرة ([0) التي مركزها (40)1:2 وشعاعها 


1) بين ن المستقيم (D)‏ مماس للدائرة )6( 
2) حدد احداثيات نقطة التماس 7 
الجواب: 1)نحسب ((42,)2) 4 ونقارنها مع شعاع الدائرة 


)72(: 0+1-3-0 3=ر :(() يعني‎ 
d)(2,)P))= > E =1=R 
Vo +2 د‎ 


ومنه : المستقيم (D)‏ مماس للدائرة (C()‏ 
2)معادلة الدائرة هي : 2(2=17-ر)+1(2-×) 
نحل اذن النظمة الثالية : 
(1)(x-1)2+ (y-2)? =1‏ 
ت 
نعوض في المعادلة (1) ر =3 فنجد : 
1 -1(2+1-+)(1) يعني : 1(2=0-») يعني :1= × 
ومنه نقطة التماس هي : (7')1:3 
تمرين30:نعتبر الدائرة (0) التي مركزها 
(42)2:1 وشعاعها 5 = ۸ و المستقيم ( (7) الذي معادلته : 
-2-:ر +32 (D):‏ 
1 )بين أن المستقيم (7) يقطع الدائرة (ع 


2) حدد احداثیات تقاطع الدائرة (ع 


) في نقطتين مختلفتين 
) و المستقيم (7) 
الجواب: 1)نحسب (( 0 بيو الدائرة 
E‏ ا -6+1 
5101 
e‏ ل ع) في نقطتين مختلفتين 
es‏ دار هي : ”(1(2=)5- )2(2 -ږ) تكافى: 
¥⁄-4×x-2y-20=0‏ +2 
نحدد احداثيات نقط تقاطع الدائرة 
لحن سلب دا 
0 -2-20-ع4 -2رر + 2ع (1) 
0 


d)2.(2))= 


(ع) و المستقيم (م) 


د 


2+- - بر (2) 
نحسب مميز المعادلة (1) فنجد: 9 - ۸ ومنه للمعادلة 
حلين هما : 2= ب« و1-- و2 

٥‏ اذاكانت 1-- xX‏ فان ٠:‏ 5- بو 
ومه نقطتا التقاطع هما : (1,5۔)۸ و (4)2:4 
تمرين31:نعتبر الدائرة [0) 
التي معادلتها : 1-0+بره-ع2_2رج2ر (1) 


X=1+2 TT 0‏ 
و المستقيم ( (7) المعرف بتمثيله البارامتري : | (D):‏ 
کل 
(te R):‏ 
1 )بين أن المستقيم ( م) يقطع الدائرة (ع ) في نقطتين مختلفتين 


2) حدد احداثیات الدائرة (C)‏ و المستقيم (D)‏ 


ص 6 


الجواب :1)نعوض في المعادلة (1) فنجد: 
8+1=0-(۶-2)1+2+(1+2) يعني :0= 5/2-8 
يعني :0= (1)5۲-8 


يعني : 0= إا أو 1 


ومنه : المستقيم ( م) يقطع الدائرة ر ع) في نقطتين مختلفتين 
٠. 5 5-5 0‏ 0 0 کڪ 
2اذا كانت 0- ۽ نعوض في *[ فنجد 2-1[ . 
y =0 y=‏ 
اذا كانت 5 , نعوض فنجد لے = × 
5 2 5 
8 
در 
ومنه : المستقيم ( رن شل ادا ع) في نقطتين مختلفتين 


و نقطتا التقاطع هما : (4)1:0/ و ١‏ 0 
5 5 


تمرين32:لتكن [()) الدائرة التي معادلتها الديكارتية هي : 
-4×-2y+1=0‏ +2 (1) 

1) تأكد أن )٤(‏ >(4)0:1 ثم حدد مركز وشعاع الدائرة (ع) 
2 معادلة لمماس للدائرة (ى) في النقطة ۸ 

الجواب : 1) نتحقق أن احداثيات (4)0:1 تحقق المعادلة (1) 
02+12-4»0-2»1+1-0 (1) ومنه )٤(‏ ع (4)0:1 


1-ع:2- - :4 - نو 
تحسب : 0 < 16- 4-4 471-16- 


2(2-) + (4) -م4- a^ +b”‏ 
ومنه : (2) دائرة مركزها )2 
وشعاعها : و كلدي عه ا ےم 


2) معادلة لمماس للدائرة (C)‏ في النقطة 4 ؟؟؟؟ 


;گ0 أي : (2;1-)0۵ 


M )x: «(€ )D(‏ ج M۰460‏ ولدينا : (1-ر;0-x)‏ قم و 
(2:0-)2440 

-1( - 0 ج‎ 14 (x;y)e (D) 
x=04M(x;y)e (D) 
هو المستقيم‎ A(0:1) في النقطة‎ (C) ومنه معادلة مماس الدائرة‎ 
)«(: × =0: الذي معادلته‎ 


-2)x-0(=0 ج‎ -2)x-0(+0)y 


الأستاذ : عثماني نجيب 


تمرين33:لتكن ) (C‏ الدائرة التي معادلتها الديكارتية هي : 
ع 2 ررك جد عر لك + 2 + غير 
و المستقيم ((7) الذي معادلته : 0 -2+3-2 
2)بين أن المستقيم (7) مماس للدائرة ( '6) 
3 حدد إحداثيتي نقطه تماس الدائرة (0) و المستقيم ((7) 
الجحواب: 1)نحدد مركز وشعاع الدائرة (ع) 
2-ح م :4 - :4 - عو 
نحسب : 0 < 40 -2-16+16+8-<4(2-4) +4(2) = a^ +b” -4c‏ 
ومنه : (8) دائرة مركزها ;تی أي : (2-;۵)2 


2)نحسب ((29,)2) 4 ونقارنها مع شعاع الدائرة 
0 | 2-6-2 
= = الج =((م ).4)۵ 
ومنه : المستقيم (7) مماس للدائرة )٤(‏ 
3)نحدد احدائيات نقطة التماس 7 
معادلة الدائرة هي : 2(2=10+ر)+2(2+x)‏ 
نحل اذن النظمة التالية ٠‏ 
a a‏ 
(2)x+3y-2 =0‏ 2-3 -+(2) 
نعوض في المعادلة (1) 2-3 x=‏ فنجد : 0 -1+ :و2 -2بر 
يعني :0 -7-1(2) يعني :1 بر ومنه : 1-= × 
ومنه نقطة التماس هي : (1;1-) 7 


« cest en forgeant que on devient 
forgeron » dit un proverbe. 
cٌest en s’entralnant 


réguliêrement aux calculs et 


exercices que Pon devient un 


mathématicien 


